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THÔØI GIAN : 120 PHUÙT

(Thí sinh ñöôïc tham khaûo moïi taøi lieäu mang theo )

Sinh vieân laøm caøng nhieàu caøng toát, ñieåm 10 daønh cho moät soá sinh vieân laøm ñuùng
nhieàu caâu hoûi. Trong caùc caâu chæ coù moät khaúng ñònh, thí sinh phaûi chöùng minh khaúng
ñònh cuûa mình. Trong caùc caâu hoûi coù tröôøng hôïp ñuùng coù tröôøng hôïp sai, thí sinh phaûi
cho caùc thí duï töông öùng vaø chöùng minh caùc khaúng ñònh trong caùc thí duï ñoù.
Giaûi caùc caâu sau :
1. Cho f laø moät haøm soá thöïc ño ñöôïc treân moät khoâng gian xaùc suaát (Ω,A, P ). Giaû söû

∫
Ω

|f |2dP < ∞.

Hoûi
∫
Ω

|f |dP höõu haïn hay khoâng?

2. Cho f vaø g laø hai haøm soá thöïc ño ñöôïc treân khoâng gian ño ñöôïc xaùc suaát (Ω,A, P ).
Giaû söû f vaø g ñoäc laäp vôùi nhau vaø cuøng thuoäc veà L2(Ω). Hoûi baát ñaúng thöùc sau ñuùng hay
sai

E(X)E(Y ) ≤ [E(X2)E(Y 2)]1/2.

3. Cho {W (t)} laø moät tieán trình Wiener trong moät khoâng gian xaùc suaát (Ω,A, P ). Hoûi
phöông trình vi phaân ngaåu nhieân sau coù nghieäm trong IH2 hay khoâng?

⎧⎨
⎩

dX(t)

dt
= sin(tX(t)) + (t + X(t))2 dW (t)

dt
∀t ∈ (0, 4],

X(0) = 0.

4. Cho {W (t)} laø moät tieán trình Wiener trong moät khoâng gian xaùc suaát (Ω,A, P ). Hoûi
phöông trình vi phaân ngaåu nhieân sau coù theå coù nhieàu nghieäm trong IH2 hay khoâng?

⎧⎨
⎩

dX(t)

dt
= W (t) + t

dW (t)

dt
∀t ∈ (0, 4],

X(0) = 0.

Heát


