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Bai 1: (Pinh Iy Mazur) Cho X 1a mot kgldp. Gid st u6i {X }._ hoi tu y€u vé x.
Chitng minh ring c6 mdt lusi gdm cédc t8 hgp 18i cla cdc X (tdc 1a cdc di€m c6 dang
Zjejtjxj trong d6 J 1a mot tap hitu han, t; >0 va ZjeJti =1) hoi tu manh vé X.

Chitng minh:
biat A=co{x :iel} thidiéu cin ching minh tuong ducng vdi viéc chira xe A.

Thit viy, do Iu6i {x} < Ahoituy&uvé x nén xe A" . Mit khdc, do A 1a mot

iel

tap 16i trong kgldp X nén ZWk = A. T d6 suy ra Xe ZWk = A.DPén day ta c6 dpcm.

Bai 2: Cho X la mot kgdc. Cho day {T,} trong X sao cho {||Tn||} bi chin. Chitng
minh riing khi 6 ¢6 T € X™ va mot day con {T, } ciia day {T,} sao cho {T, (x)} hoi

Ny n

tu v& T(X) véimoi xe X.

Chitng minh:

Di€u cin chitng minh twong ducng véi viéc chi ra sy ton tai cha mot ddy con {Tnk }
ctia day {T,} sao cho T, — ST (2).

That vay, do {||Tn||} bi chdn nén ton tai M >0 sao cho {T,} < Q(O M) (2).

Theo dinh 1y Banach-Alaoglu thi B_X(O,l) 12 tAp compact dudi topd y&u sao. Tir
dé suy ra Q(O M)=M g(Ol) ciing 1 tAp compact dudi topd y€u sao. K&t hdp
diéu nay véi (2) ta d€ dang c6 duge (1). B&n day ta c6 dpem.

Bai 3: Cho X la mot kgde. Chiing t6 7(X) 1a lién tyc trén (X,| [). Suy ra t6pd
(X" ) manh (min) hon opo (X", wk') va (X"] ) = (X" wk') =X.

Chitng minh:
Cho {yn} 12 mot day trong X' hoi tu theo chudn vé y e X . Ta can chitng minh

{T(X)(y; )} hoi tu vé T(X)(y*) trong F, titc 1a chitng minh {<ynx>} hoi tu vé <y*,x>

*

trong F, hay <yi*,x>—<y*,x>&>0 (1). That vay, do yn—y*H&)O nén




(29 ={y o <[ =y = =y [,

Tir d6 ta ¢6 duge (1). Ngodira tir (1) ta thdy sy hoi tu theo chuén trong X* ludn
din theo sy hoi tu theo tdpod yé&u sao trong X' . Do d6 topd (X* | ||) manh (min) hon
tp6 (X', wk’), tifc 1a mot tap mé ddi vai topd (X, wk’) thi cling m& déi v6i topod
(X",] [)- Khi d6, mét phi€m ham lién tyc trén (X", wk") thi cling lién tuc trén

(X" [). Pidu d6 chimg 1 X =(X",wk') <(X",] ||) -

Bai4: Cho X la mot kgdc phén xa. Cho day {x,} trong X sao cho {|x,[} bi chin.
Chtng minh riing khi d6 ¢c6 xe X va mdt diy con {Xnk} clia day {x,} sao cho

{T(Xnk )} h61 tu Vé T(X) véi mOl Te X*

Chitng minh:
Piéu can chitng minh tuong duong véi viéc chi ra su ton tai ctia mdt ddy con {Xnk }
ciia day {x,} saocho x, —*—>x (1).

That vay, do {||xn||} bi chdn nén ton tai M >0 sao cho {X,} = B, (O,M) (2).

Theo dinh Iy Banach-Alaoglu 4p dung cho kgde (X',| | thi B(X* r (O,M) 1a tap

compact dugi tdpo y&u sao-sao trén (X* | ||) . Tir day suy ra B, (O,M) Ia tdp
compact dudi topd y€u trén X (do X la kgdc phdn xa). K&t hgp dicu nay véi (2) ta
dé dang c6 dugc (1). B&n diy ta c6 dpem.




