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BAØI LAØM BAØI TAÄP  4 
(noäp ngaøy 13/11/05) 

 
     Baøi 1:  (Ñònh lyù Mazur) Cho X  laø moät kglñp. Giaû söû löôùi  i i I

x


 hoäi tuï yeáu veà x . 

Chöùng minh raèng coù moät löôùi goàm caùc toå hôïp loài cuûa caùc ix  (töùc laø caùc ñieåm coù daïng 

j jj J
t x

  trong ñoù J  laø moät taäp höõu haïn, 0jt   vaø 1jj J
t


 ) hoäi tuï maïnh veà x . 

     Chöùng minh: 
     Ñaët  co :iA x i I   thì ñieàu caàn chöùng minh töông ñöông vôùi vieäc chæ ra x A .  

     Thaät vaäy, do löôùi  i i I
x A


  hoäi tuï yeáu veà x  neân 

wk
x A . Maët khaùc, do A  laø moät 

taäp loài trong kglñp X  neân 
wk

A A . Töø ñoù suy ra 
wk

x A A  . Ñeán ñaây ta coù ñpcm. 
 
     Baøi 2:  Cho X  laø moät kgñc. Cho daõy  nT  trong *X  sao cho  nT  bò chaën. Chöùng 

minh raèng khi ñoù coù *T X  vaø moät daõy con  
knT  cuûa daõy  nT  sao cho   

knT x  hoäi 

tuï veà  T x  vôùi moïi x X . 

     Chöùng minh: 
     Ñieàu caàn chöùng minh töông ñöông vôùi vieäc chæ ra söï toàn taïi cuûa moät daõy con  

knT  

cuûa daõy  nT  sao cho  *wk   1
knT T .  

     Thaät vaäy, do  nT  bò chaën neân toàn taïi 0M   sao cho      * 0,   2n X
T B M .  

     Theo ñònh lyù Banach-Alaoglu thì  * 0,1
X

B  laø taäp compact döôùi toâpoâ yeáu sao. Töø 

ñoù suy ra    * *0, . 0,1
X X

B M M B  cuõng laø taäp compact döôùi toâpoâ yeáu sao. Keát hôïp 

ñieàu naøy vôùi  2  ta deã daøng coù ñöôïc  1 . Ñeán ñaây ta coù ñpcm. 

 
     Baøi 3:  Cho X  laø moät kgñc. Chöùng toû  x  laø lieân tuïc treân  * ,X . Suy ra toâpoâ 

 * ,X  maïnh (mòn) hôn toâpoâ  * *, wkX  vaø    * ** * *, , wkX X X  . 

     Chöùng minh: 
     Cho  *

ny  laø moät daõy trong *X  hoäi tuï theo chuaån veà * *y X . Ta caàn chöùng minh 

   *
nx y  hoäi tuï veà    *x y  trong F , töùc laø chöùng minh  * ,ny x  hoäi tuï veà * ,y x  

trong F , hay  * *, , 0  1n
iy x y x   . Thaät vaäy, do * * 0n

ny y    neân  
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* * * * * *, , , . 0n
i i iy x y x y y x y y x       . 

     Töø ñoù ta coù ñöôïc  1 . Ngoaøi ra töø  1  ta thaáy söï hoäi tuï theo chuaån trong *X  luoân 

daãn theo söï hoäi tuï theo toâpoâ yeáu sao trong *X . Do ñoù toâpoâ  * ,X  maïnh (mòn) hôn 

toâpoâ  * *, wkX , töùc laø moät taäp môû ñoái vôùi toâpoâ  * *, wkX  thì cuõng môû ñoái vôùi toâpoâ 

 * ,X . Khi ñoù, moät phieám haøm lieân tuïc treân  * *, wkX  thì cuõng lieân tuïc treân 

 * ,X . Ñieàu ñoù chöùng toû    * ** * *, wk ,X X X  . 

      
     Baøi 4:  Cho X  laø moät kgñc phaûn xaï. Cho daõy  nx  trong X  sao cho  nx  bò chaën. 

Chöùng minh raèng khi ñoù coù x X  vaø moät daõy con  
knx  cuûa daõy  nx  sao cho 

  knT x  hoäi tuï veà  T x  vôùi moïi *T X . 

     Chöùng minh: 
     Ñieàu caàn chöùng minh töông ñöông vôùi vieäc chæ ra söï toàn taïi cuûa moät daõy con  

knx  

cuûa daõy  nx  sao cho  wk   1
knx x .  

     Thaät vaäy, do  nx  bò chaën neân toàn taïi 0M   sao cho      0,   2n Xx B M . 

     Theo ñònh lyù Banach-Alaoglu aùp duïng cho kgñc  * ,X  thì  
   ** ,

0,
X

B M  laø taäp 

compact döôùi toâpoâ yeáu sao-sao treân  ** ,X . Töø ñaây suy ra  0,XB M  laø taäp 

compact döôùi toâpoâ yeáu treân X  (do X  laø kgñc phaûn xaï). Keát hôïp ñieàu naøy vôùi  2  ta 

deã daøng coù ñöôïc  1 . Ñeán ñaây ta coù ñpcm. 


