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B i tªp 5
Nëp ng y 4/12/05. Håc vi¶n khæng theo chuy¶n ng nh Gi£i t½ch �÷ñc mi¹n

mët b i.

Cho X , Y l  c¡c khæng gian Banach.

1. Cho 1 < p <∞ v  x²t S : `p → `p vîi S((x1, x2, . . . )) = (0, x1, x2, . . . ).
a). Chùng tä S ∈ B(`p). T½nh S∗.

b). Chùng tä S câ mët khæng gian con b§t bi¸n khæng t¦m th÷íng.

2. Gi£ sû T ∈ B0(X ) v  T câ ¡nh x¤ ng÷ñc. Chùng minh X l  húu h¤n

chi·u.

Gñi þ: Chó þ l  TT−1 ∈ B0(X ).

3. Gi£ sû T ∈ B0(X ,Y ) v  ranT l  tªp �âng. Chùng minh r¬ng ranT l 

húu h¤n chi·u.

4. Gi£ sû T ∈ B(X ,Y ) v  Y l  húu h¤n chi·u. Chùng minh r¬ng T ∈
B0(X ,Y ).

5. Cho X = C[0, 1], ‖.‖∞) v  K ∈ C([0, 1] × [0, 1]). X²t to¡n tû t½ch ph¥n

T vîi nh¥n (kernel) K �ành ngh¾a nh÷ sau. Vîi f ∈ C[0, 1]), �°t

T (f) :=
∫ 1

0
K(x, y)f(y) dy.

Chùng minh r¬ng T ∈ B0(X ).
Gñi þ: Dòng �ành l½ Arzel -Ascoli. Chó þ K l  li¶n töc �·u.
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