Topo
Hoc ki 11, 2005-2006

Dé thi
Thoi gian: 180 pht.
Moi bai giai diing duge 2 diém. Néu giai nhiéu hon 5 bai thi chi 5 bai ¢6
diém cao nhét sé duge tinh diém.

1. Chiing minh réang néu f : [0, 1] — R 1a lién tuc thi 4nh ctia f 1a mot,
khoang déng.

2. Chiing minh rang R?\ {(0,0)} 14 dong phoi véi ST x R.
Goi j: R dong phoi vdi (0,00).

3. Cho {A,}, n > 1 la mot ho cac tap lien thong trong khong gian
topod X sao cho A, N A, 41 # 0 v6i moi n > 1. Ching minh rang |J~ | A,
la lién thong.

4. a). Chiing t6 rang néu f : X — Y 1a mot dong phoi va Z C X thi
X\ ZvaY\ f(Z) van dong phoi.

b). Chiing t6 ring cac khong gian [0, 1], [0,00), R va S! 1a doi mot
khong dong phoi.

Goi j: Dung a) vdi Z chi chita mot diém. Ding tinh lién thong.

¢). Ching minh réng khong gian [0,1] va [0, 1] x [0, 1] 14 khong dong
phoi.

5. a). Chiing minh rang mot khong gian chinh tic lién thong ma c6
nhicéu hon mot phan t thi phai vo han.

b). Chiing minh ring ménh dé trén van ding néu thay khong gian
chinh tic bang khong gian Hausdorff.

6. a). Chitng minh ring compact héa mot diém 14 duy nhat. Cu thé
nhu sau. Gia st X 1a mot khong gian Hausdorff compact dia phuong va
X* = X U{a} la compact héa Alexandroff cia X. Gid st Y = X U {a}
14 mot khong gian Hausdorff compact va f : X — X C Y la mot dong

phoi. Chiing minh rang X va Y 1a dong phoi.
1



Goi 1j: Dinh nghia dnh za h sao cho so do sau la giao hodn, sau dé chitng

minh rang h la song dnh lién tuc.

X — s xoo

N

Y

b). Chiing minh rang compac héa Alexandroff ctia R 1a S*.
Goi yj: Chiing minh ring S* \ {(0,1)} dong phoi vdi R. Ding cau a).
¢). Tim compact héa mot diém ctia khong gian (0,1) U (2,3) C R.

7. a). Chitng minh réng topo tich trén X x Y 1a topo tho nhat sau cho
cac anh xa chiéu prx : X x Y — X and pry : X x Y — Y Ia lién tuc.

b). Chitng minh rang néu X va Y la liéen thong thi X x Y ciing liéen
thong.

8. a). bat X =[0,1]x[0,1]/ ~ trong d6 (0,¢) ~ (1,¢) v6imoi 0 <t < 1,
tic 12 hinh vuong v6i mot ciap canh déi dien duge dong nhat. Chitng minh
rang X la dong phoi véi mat tru [0, 1] x S*.

Goi y: Xay dung mot toan dnh lién tuc thich hop tu [0, 1] x[0, 1] vao [0,1]x S*
sao cho sau khi thuc hién dong nhat né tré thanh don dnh.

b). Dat X = [0,1] x [0,1]/ ~ trong d6 (s,0) ~ (s,1) va (0,¢) ~ (1,t)
v6i moi 0 < s, t < 1, tidc 13 hinh vuoéng véi hai cap canh déi dien duge
dong nhat. Ching minh rang X 14 dong phoi véi mat xuyén St x S?.



